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Cycles algébriques réels sur les variétés horosphériques de Fano réelles

Mots-clefs : Géométrie algébrique réelle et complexe, groupes algébriques, cycles al-
gébriques, topologie algébrique, homotopie motivique.

Contexte scientifiques et principaux objectifs du projet :

Les variétés algébriques horosphériques constituent une classe particulière de variétés al-
gébriques caractérisées par la propriété d’admettre certaines actions de groupes algébriques
réductifs possédant une orbite ouverte ayant la structure d’un fibré en tores au-dessus d’une
variété de drapeaux. Les variétés toriques et les variétés de drapeaux elles-mêmes sont des
exemples élémentaires de variétés horosphériques. La structure particulière de ces variétés
fait que dans le cas complexe lisse, leur géométrie, leur topologie en tant que variété complexe
ainsi que leurs cycles algébriques peuvent être largement décrits via des données combinatoires.

Les variétés horosphériques quasi-projectives réelles admettent également, par l’intermédiaire
de méthodes classiques de descente Galoisienne, une description par des données combinatoires
« Galois équivariantes », qui ont été récemment omplètement décrites et classifiées. Dans ce
cadre, les objectifs principaux de la thèse consistent dans un premier temps à comprendre et
tenter de décrire la topologie des lieux réels des variétés horosphériques réelles projectives lisses
en terme de leurs données combinatoires Galois équivariantes, puis dans un second temps à
étudier les cycles algébriques réels et les propriétés de diverses applications « classes de cycles
réels » sur ces variétés dans le cadre général de la conjecture de Hodge réelle pour la sous-classe
des variétés horosphériques réelles de Fano.

Prérequis et compétences attendues :
- Cursus en mathématiques niveau M2
- Bonnes connaisances en géométrique algébrique réelle et complexe, groupes algébriques

et leurs actions sur les variétés algébriques, notions de topologie algébrique classique et/ou
d’homotopie motivique.
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